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JUSTIFIQUE TODAS SUS RESPUESTAS.

Pregunta 1. (12 puntos) Considere la siguiente integral:∫ 4

0

∫ 2√y

√
4y−y2

f(x, y)dxdy

a) Dibuje la región de integración

b) Intercambie el orden de integración

Pregunta 2. (13 puntos) Calcule: ∫∫
D

(x2 + y2)dxdy

siendo D = {(x, y) ∈ R2 : 1 ≤ x2 − y2 ≤ 4; 2 ≤ xy ≤ 6; x > 0; y > 0}, usando el cambio de
variables u = x2 − y2, v = 2xy.

Pregunta 3. (12 puntos) Calcule el volumen del solido Ω limitado superiormente por
x2 + y2 + (z − 4)2 = 16 con z ≥ 4 e inferiormente por z = x2 + y2

Pregunta 4. (13 puntos) Sea C la curva cerrada definida por y2 = 2(x + 2) y por x = 2,
recorrida en sentido antihorario. Calcule:∫

C+
− y

x2 + y2 dx + x

x2 + y2 dy
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